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12. Hatarozott integral

12.1. Szamitsa ki a kdvetkezd hatarozott integralokat!
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12.2. Hatarozza meg a kovetkezd improprius integralokat!
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12.4. Szamitsa ki a megadott fliggvények gorbéi altal kozrefogott sikrész teriiletét! (Amannyiben
tobb kozrefogott rész van, akkor ezek koziil egynek a teriiletét.)

a, f(x)=-2x"+6x
b, f(x)=4x"+12x

¢, f(x)=sinx

g(x) =3x* - 9x

g(x) = —x* —-3x

g(x) = cos X



1
d, f(x)=sinx g(x) :E .

2

e, origo kozéppontu, 2 egység sugari kor g(x) = X? —-2x+2
2

f, origd kdzépponta, 3 egység sugart kor g(x) = 3 2X +3

g, f(x)=2x g(x)=x’

h, f(x)=4x g(x)=x’

i, fix)=x" g(x)=2x" -1

j fx)=1-x’ g(x)=1-x°

k, f(x)=-2x>+6x g(x) = 2x* - 6x

1, fix)=4x>+12x g(x) = —4x* —12x

12.5. Hatarozza meg az f fiiggvény adott intervallum feletti ivének ivhosszat!

a, f(x)= Chzzx x e [0,In2].

b, f(x)= 13X x e [0, 1n+/3].

c, f(x)=3" x € [0, 2].

d, f(x)=4" X € [_1, 3]. ]

e, f(x)z(%) +%(x—5) X € —%,% .
5" 5 117

f, f(X):(Ej +E(X—3) X e —5,5_.

g, f(x)=(§j +§(x—5) X € —%,% .
2)* 2 11

h, f(X):[gj +g(X—3) X e _—E,E_.

i, f(x)=chx x € [0, 1].

i, =% x € [0, 1]

k, f(x)=x§ x € [0, 4]

12.6. Hatdrozza meg az f fliggvény adott intervallum feletti ivének az x-tengely korili
megforgatasaval keletkezd forgéstest térfogatat!

a, f(x)=x+/sinx x € [0,7]
b, f(x)=xe™ x € [0, In2]



c, f(X)=1+cosi X € O,E}

2 2

d, f(x)=Igx x e [1, 10]
1

e, f(x)zlln2x X € —,E

2 12 2

f, f(x) =+—4x> —16x +20
g, f(x) =+—-2x>—8x +10
h, f(x)=+—-x"—4x+5

i, f(x) =v-3x*> —12x +15

3
i, fx)=+/sinx x e Bf}

X
ka f(X) = m X € [0, 2]
I, f(x)=e¢" x € [0, In2]
m, f(x)=e™" x € [0, In3]
n, f(x)=1+sin~ X € [0,3}
2 2

12.8. Hatdrozza meg az A, B, C haromszognek az x-tengely koriili megforgatdsdval nyert
forgastest térfogatat!

a, A=(5,1),B=(1,7),C=@3,7) b, A=(6,2),B=(8,8),C=(4,8)

12.9. Hatarozza meg az adott gorbeivnek az x tengely koriili megforgatasaval nyert feliilet felszinét!

a, f{x)=+1-x, xe[0,1] b, fx)=+vx, xe[l,4]

12.10. Hatdrozza meg a kovetkezd fiiggvények ¢és az x-tengely altal kozrefogott siklemez
sulypontjat!

a, f(x)=—x"+6x-5 b, f(x)=-x>+8x-12

12.11. Hatarozza meg azy = 0, x = 4, x = 10 és az y = 2x egyenletii egyenesek altal kozrefogott
sikrész stlypontjanak koordinatait!

12.12. Hatirozza meg az f fliggvény adott intervallum feletti ive és az x-tengely kozti siklap
sulypontjat!



a, f(x)=cos(m-x) X € {0, %}

b, f(x)=1-+x x € [1,4]

¢, f(x)=1++x x e [1,4]

d, f(x)= 50h§ x € [0, 5]
e, f(x)zsin% x e [0,1]
f, f(x)= X1—2 x e[2 1]
g, f(x)= cos% x € [0,1]
h, f(x)= cos2x X € [0, %}
i, f(x)=Inx x € [1, e]
i, f(x)=sinx X € {0, ﬂ

12.13. Hatirozza meg az f fliggvény adott intervallum feletti ivének az x-tengely koriili
megforgatasaval keletkez6 forgastest sulypontjanak koordinatait!

a, f(x)=x+1)(1-x) x € [0, 1]
b, f(x)=x+2)(2-x) x € [0, 1]
c, f(x)=2"+3 x € [0, 1]
d, f(x) = cos x X e [—gﬂ
e, f(x)=sinx x € [0, m]

f, f(x)=+/x x € [0, 4]



